Losungen zu den 15. Priasenzaufgaben fiir MfI 2

1. Aufgabe :

(a) Stetigkeit in allen Punkten aus x € R\ {0,1} klar, da dort stetige Funk-

tionen
x=0: limof(x) limo(os +1) 1
wff Ifi unstetig in z =0
lim f(z) = lim 3z =
x—+0 r—+0
) ) unstetig in z =1
lim f(z) = lim 3—=z
x—1+0 x—1+0
(b) 1. Fall:
lz]<1 = lim 2™ =0 = f(z)=-1
n—oo
2. Fall:
o x2n -1
2] =1 = 2" =1Vn, 362714_1:()%17 = f(x)=0
3. Fall:
zZ|>1 = lim 2*" lim — =0 i 1= f(z)
x im 2" =00, lim — = im =1=f(x
n— o0 ’ nSoo x2n n—oo | + .L%

f(z) ist unstetig in « € {—1,1} sonst stetig.
2. Aufgabe :

(a) Beschrénktheit: |sin(z)| <1z €R
(b) f ist Produkt stetiger Funktionen, also stetig.

2 1
= — mitneN

Betracht =—
(c) Betrachte xg (2n+1)7r’x o

. T . T
f(xzo) = sin ((Zn + 1)§> sin (nﬂ' + 5) +1
f(z) = sin(nm) =0
= [f(z) — f(zo)| = 1.
1z | 2 1 2n —2n —1 1
— a0l = I =
0 2n+1)r nm n2n+ 1)w n(2n+ 1)w
Gebe nun 0 < € < 1 vor. Dann kann n so grofl gewahlt werden, dass
1
m < 5(8) fiir beliebiges 5(5) > 0, aber |f($) — f(x0)| =1>ec.

D.h. f(z) ist nicht glm stetig.



