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AUFGABE 12.1 (2 Punkte) — Es sei i die Exponentialverteilung auf R, d.h. x habe die Dichte
t— e*tll(ovoo)(t). Charakterisieren Sie das BildmaR von p unter der Abbildung = +— «x flr jedes
a € R durch Angabe einer Dichte.

AUFGABE 12.2 (2 Punkte) — Es sei X eine (0, co)-wertige ZufallsgroRe mit Dichte ¢. Ermitteln
Sie eine Dichte der ZufallsgroRe v/ X.

AUFGABE 12.3 (4 Punkte) — Es seien U und V' zwei unabhéngige, auf (0, 1) gleichférmig verteilte
Zufallsvariable sowie

R =+/—2logU, X = Rcos(2nV), Y = Rsin(27V).
Zeigen Sie, dass X und Y zwei unabhangige standardnormalverteilte ZufallsgroRen sind.

AUFGABE 12.4 (4 Punkte) — Es sei (X, )ncn €ine Folge von unabhdngigen reellwertigen Zufalls-
grolen. Zeigen Sie, dass die Cesaro-Grenzwerte
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fast sicher konstant sind (mit Werten in R U {—o0, 00}).

AUFGABE 12.5 (4 Punkte) — Jede Kante zwischen zwei Nachbarn auf dem Gitter Z? sei mit ei-
ner festen Wahrscheinlichkeit *durchlédssig’ und ansonsten "undurchlédssig’. Die Durchlédssigkeit der
Kanten sei unabhéngig. Das Wasser kann nur entlang durchlassiger Kanten flieBen. Beweisen Sie fir
d = 1, dass das Ereignis ’Es existiert ein Punkt, von dem aus das Wasser nach Unendlich flieRen
kann’ nur die Wahrscheinlichkeit 0 oder 1 annehmen kann.



