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. Ist die Menge aller Nullstellen einer stetigen Funktion f : R — R offen,

abgeschlossen, offen und abgeschlossen oder weder offen noch abgeschlossen?
4 Punkte

Man 16se die folgenden Aufgaben:

(a) Man gebe ein Beispiel dafiir an, da§ das Bild einer offenen Menge unter
einer stetigen Funktion R — R nicht offen sein muf3.
Hinwets: Man betrachte beispielweise eine periodische Funktion.

(b) Sei f(z) : R — R ein Polynom ungeraden Grades
f(z) = Zaixi, a; € R,
i=0
mit n =2k + 1, k € N, a,, # 0. Man zeige, dafl f(x) wenigstens eine
reelle Nullstelle besitzt.

4 Punkte

Man zeige, eine monoton wachsende Funktion f(z) : R — R kann hochstens
abzéhlbar viele Unstetigkeitsstellen besitzen.

Hinweis: Zuerst tiberlege man sich, welche Art von Unstetigkeitsstellen eine mono-
tone Funktion iiberhaupt besitzen kann. 4 Punkte



